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20106-2030 คณิตศาสตร์ส�าหรับช่างก่อสร้าง 2-0-2
 Mathematics for Building Construction

อ้างอิงมาตรฐาน

-

ผลลัพธ์การเรียนรู้ระดับรายวิชา

มทีกัษะการค�านวณพืน้ที ่ ปรมิาตร มาตราส่วน รอ้ยละ แกส้มการอย่างงา่ย ตรโีกณมติ ิ 

แปลงหน่วยในงานก่อสรา้ง

จุดประสงค์รายวิชา เพือ่ให้

1. รูแ้ละเขา้ใจหลกัการ บวก ลบ คณู หารเลขเศษสว่น ค�านวณพืน้ที ่ปรมิาตร รปูทรงต่าง ๆ   

มาตราสว่น รอ้ยละ การแกส้มการอยา่งงา่ย พืน้ฐานตรโีกณมติกิารแปลงหน่วยน�้าหนกั ปรมิาตร 

ระยะพืน้ทีใ่นงานก่อสรา้ง

2. อธบิายวธิกีารบวก ลบ คูณ หารเลขเศษส่วน ค�านวณพืน้ที ่ ปรมิาตรรูปทรงต่าง ๆ   

มาตราสว่นรอ้ยละ การแกส้มการอยา่งงา่ย พืน้ฐานตรโีกณมติ ิ การแปลงหน่วยน�้าหนกั ปรมิาตร 

ระยะ พืน้ทีใ่นงานก่อสรา้ง

3. มเีจตคต ิความละเอยีดรอบคอบและมจีรรยาบรรณในการปฏบิตังิานอาชพี

4. ประยุกต์ใชห้ลกัการค�านวณทางคณิตศาสตร ์ ในการวเิคราะหปั์ญหาทางคณิตศาสตร์

ส�าหรบัชา่งก่อสรา้ง

สมรรถนะรายวิชา

1. แสดงความรูห้ลกัการทางคณติศาสตรส์�าหรบังานก่อสรา้ง

2. ค�านวณพืน้ที ่ปรมิาตร ระยะ มาตราสว่น รอ้ยละ แปลงหน่วยน�้าหนกั แกส้มการในงานก่อสรา้ง

3. ประยกุตใ์ชห้ลกัการค�านวณเพือ่ใชใ้นการปฏบิตังิานอาชพีชา่งก่อสรา้ง

ค�าอธิบายรายวิชา

ศกึษาเกีย่วกบัหลกัการ บวก ลบ คณู หาร เลขเศษสว่น ค�านวณพืน้ที ่ปรมิาตร มาตราสว่น 

รอ้ยละ การแกส้มการอยา่งงา่ย พืน้ฐานตรโีกณมติ ิ การแปลงหน่วยน�้าหนกั ปรมิาตร ระยะ พืน้ที ่

ในงานก่อสรา้ง



แผนการจัดการเรียนรู้
ช่ือวิชา คณติศาสตรส์�าหรบัชา่งก่อสรา้ง (Mathematics for Building Construction)

รหสัวิชา 20106-2030   จ�านวน  2 หน่วยกติ 2 ชัว่โมง/สปัดาห์

บทเรียนท่ี บทเรียนการเรียนรู้
จ�านวนคาบ (ชม.)

ทฤษฎี ปฏิบติั

1 พืน้ฐานจ�านวนจรงิ 6 -

2 เศษสว่นและทศนิยม 4 -

3 อตัราสว่น มาตราสว่น และรอ้ยละ 4 -

4 การแกส้มการอยา่งงา่ย 6 -

5 พืน้ฐานตรโีกณมติิ 6 -

6 การแปลงหน่วยน�้าหนกั 4 -

7 ระยะ พืน้ที ่และปรมิาตร 4 -

รวมชัว่โมงสอน 34 -

ประเมินผลปลายภาคเรียน 2

รวมชัว่โมงต่อภาคเรียน 36
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ตารางวิเคราะห์จุดประสงค์รายบทเรียน
ช่ือวิชา คณติศาสตรส์�าหรบัชา่งก่อสรา้ง 1 (2-0-2) รหสัวชิา 20106-2030 

บทเรียนท่ี
จดุประสงคร์ายบทเรียน

ความรู้ด้าน จดุประสงคเ์ชิงพฤติกรรม

1 พืน้ฐาน

จ�านวนจรงิ

พทุธพิสิยั 1. อธบิายพืน้ฐานจ�านวนจรงิได้

พทุธพิสิยั 2. บอกสมบตัพิืน้ฐานของจ�านวนจรงิได้

พทุธพิสิยั 3. บอกสมบตักิารเปรยีบเทยีบในจ�านวนเตม็ได้

พทุธพิสิยั 4. อธบิายวธิกีาร บวก ลบ คณู หาร จ�านวนเตม็ได้

พทุธพิสิยั 5. บอกคณุสมบตัขิองหน่ึงและศนูยใ์นจ�านวนเตม็ได้

ทกัษะพสิยั 6. ค�านวณหาตวัประกอบได้

ทกัษะพสิยั 7. ค�านวณหา ค.ร.น. ได้

ทกัษะพสิยั 8. ค�านวณหา ห.ร.ม. ได้

จติพสิยั 9. เหน็ความส�าคญัของพืน้ฐานจ�านวนจรงิ

ความสามารถ

ประยกุตใ์ช้
10. ประยกุตใ์ชห้ลกัการพืน้ฐานจ�านวนจรงิส�าหรบังาน

ก่อสรา้งได้

2 เศษสว่นและ

ทศนิยม

พทุธพิสิยั 1. อธบิายนิยามของเศษสว่นได้

พทุธพิสิยั 2. อธบิายวธิกีารแปลงเศษสว่นได้

ทกัษะพสิยั 3. บวก ลบ คณู หาร เศษสว่นได้

พทุธพิสิยั 4. บอกนิยามของทศนิยมได้

พทุธพิสิยั 5. อธบิายวธิกีารแปลงทศนิยมได้

ทกัษะพสิยั 6. บวก ลบ คณู หารทศนิยมได้

พทุธพิสิยั 7. บอกหลกัการปัดทศนิยมได้

จติพสิยั 8. เหน็ความส�าคญัของเศษสว่นและทศนิยม

ความสามารถ

ประยกุตใ์ช้
9. ประยกุตก์ารใชห้ลกัการของทศนิยมและเศษสว่น

ส�าหรบังานก่อสรา้งได้
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ตารางวิเคราะห์จุดประสงค์รายบทเรียน (ต่อ)

ช่ือวิชา คณติศาสตรส์�าหรบัชา่งก่อสรา้ง 1 (2-0-2) รหสัวชิา 20106-2030 

บทเรียนท่ี
จดุประสงคร์ายบทเรียน

ความรู้ด้าน จดุประสงคเ์ชิงพฤติกรรม

3 อตัราสว่น 

มาตราสว่น 

และรอ้ยละ

พทุธพิสิยั 1. บอกความหมายของอตัราสว่นได้

ทกัษะพสิยั 2. ค�านวณอตัราสว่นได้

ทกัษะพสิยั 3. เปรยีบเทยีบอตัราสว่นได้

ทกัษะพสิยั 4. ค�านวณอตัราสว่นต่อเน่ืองได้

พทุธพิสิยั 5. บอกความหมายของมาตราสว่นได้

ทกัษะพสิยั 6. ค�านวณมาตราสว่นได้

พทุธพิสิยั 7. บอกความหมายของรอ้ยละได้

ทกัษะพสิยั 8. ค�านวณหาคา่รอ้ยละได้

จติพสิยั 9. เหน็ความส�าคญัของอตัราสว่น มาตราสว่น และรอ้ยละ

ความสามารถ

ประยกุตใ์ช้
10. ประยกุตใ์ชห้ลกัการของอตัราสว่น มาตราสว่น และ

รอ้ยละส�าหรบังานก่อสรา้งได้

4 การแก้

สมการ

อยา่งงา่ย

พทุธพิสิยั 1. บอกความหมายของสมการได้

พทุธพิสิยั 2. บอกองคป์ระกอบหลกัของสมการได้

ทกัษะพสิยั 3. เขยีนประโยคสญัลกัษณ์ของสมการได้

พทุธพิสิยั 4. บอกชนิดของสมการได้

พทุธพิสิยั 5. อธบิายหลกัการแกส้มการเมือ่มตีวัไมท่ราบคา่ได้

ทกัษะพสิยั 6. แกส้มการเชงิเสน้ตวัแปรเดยีวได้

ทกัษะพสิยั 7. แกส้มการเชงิเสน้สองตวัแปรได้

จติพสิยั 8. เหน็ความส�าคญัของการแกส้มการ

ความสามารถ

ประยกุตใ์ช้
9. ประยกุตใ์ชห้ลกัการแกส้มการในการค�านวณส�าหรบั

งานก่อสรา้งได้
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ตารางวิเคราะห์จุดประสงค์รายบทเรียน (ต่อ)

ช่ือวิชา คณติศาสตรส์�าหรบัชา่งก่อสรา้ง 1 (2-0-2) รหสัวชิา 20106-2030 

บทเรียนท่ี
จดุประสงคร์ายบทเรียน

ความรู้ด้าน จดุประสงคเ์ชิงพฤติกรรม

5 พืน้ฐาน

ตรโีกณมติิ

พทุธพิสิยั 1. บอกความหมายของตรโีกณมติไิด้

พทุธพิสิยั 2. อธบิายอตัราสว่นตรโีกณมติไิด้

พทุธพิสิยั 3. อธบิายทฤษฎพีทีาโกรสัได้

พทุธพิสิยั 4. อธบิายความสมัพนัธข์องมมุในรปูสามเหลีย่มมมุฉากได้

พทุธพิสิยั 5. อธบิายฟังกช์นัตรโีกณมติขิองมมุได้

ทกัษะพสิยั 6. ใชพ้ืน้ฐานตรโีกณมติคิ�านวณแกปั้ญหาโจทยไ์ด้

จติพสิยั 7. เหน็ความส�าคญัของพืน้ฐานตรโีกณมติิ

ความสามารถ

ประยกุตใ์ช้
8. ประยกุตใ์ชพ้ืน้ฐานตรโีกณมติใินการค�านวณส�าหรบังาน

ก่อสรา้งได้

6 การแปลง

 หน่วยน�า้หนกั

พทุธพิสิยั 1. บอกหน่วยการวดัน�้าหนกัได้

พทุธพิสิยั 2. อธบิายหลกัการแปลงหน่วยน�้าหนกัภายในระบบได้

พทุธพิสิยั 3. อธบิายหลกัการหน่วยน�้าหนกัขา้มระบบเมตรกิและ

องักฤษได้

ทกัษะพสิยั 4. แปลงหน่วยการวดัน�้าหนกัได้

พทุธพิสิยั 5. บอกหน่วยการวดัปรมิาตรได้

พทุธพิสิยั 6. อธบิายหลกัการแปลงหน่วยการวดัปรมิาตรได้

ทกัษะพสิยั 7. แปลงหน่วยการวดัปรมิาตรได้

จติพสิยั 8. เหน็ความส�าคญัของการแปลงหน่วยน�้าหนกั

ความสามารถ

ประยกุตใ์ช้
9. ประยกุตใ์ชห้ลกัการแปลงหน่วยน�้าหนกัในการค�านวณ

ส�าหรบังานก่อสรา้งได้
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ตารางวิเคราะห์จุดประสงค์รายบทเรียน (ต่อ)

ช่ือวิชา คณติศาสตรส์�าหรบัชา่งก่อสรา้ง 1 (2-0-2) รหสัวชิา 20106-2030 

บทเรียนท่ี
จดุประสงคร์ายบทเรียน

ความรู้ด้าน จดุประสงคเ์ชิงพฤติกรรม

7 ระยะ พื้นที ่

และปรมิาตร

พทุธพิสิยั 1. บอกความหมายของระยะได้

พทุธพิสิยั 2. บอกหน่วยการวดัระยะได้

พทุธพิสิยั 3. บอกความหมายของพืน้ทีไ่ด้

พทุธพิสิยั 4. บอกหน่วยการวดัพืน้ทีไ่ด้

ทกัษะพสิยั 5. ค�านวณหาพืน้ทีข่องรปูทรงพืน้ฐานได้

พทุธพิสิยั 6. บอกความหมายของปรมิาตรได้

พทุธพิสิยั 7. บอกหน่วยวดัปรมิาตรได้

ทกัษะพสิยั 8. ค�านวณหาปรมิาตรของรปูทรงพืน้ฐานได้

จติพสิยั 9. เหน็ความส�าคญัของระยะ พืน้ที ่และปรมิาตร

ความสามารถ

ประยกุตใ์ช้
10. การประยกุตใ์ชร้ะยะ พืน้ที ่และปรมิาตรในการค�านวณ

ส�าหรบังานก่อสรา้งได้
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ค�าน�า

(9)

หนงัสอื คณิตศาสตรส์�าหรบัช่างก่อสร้าง รหสัวิชา 20106-2030 เลม่น้ี เรยีบเรยีงขึน้

ตามผลลพัธก์ารเรยีนรูร้ะดบัรายวชิา จดุประสงคร์ายวชิา สมรรถนะรายวชิา และค�าอธบิายรายวชิา 

ตามหลกัสตูรประกาศนียบตัรวชิาชพี (ปวช.) พทุธศกัราช 2567 ประเภทวชิาอุตสาหกรรม กลุม่

อาชพีอุตสาหกรรมก่อสรา้ง สาขาวชิาชา่งก่อสรา้ง ของส�านกังานคณะกรรมการการอาชวีศกึษา 

กระทรวงศกึษาธกิาร 

ผูเ้ขยีนไดเ้รยีบเรยีงเน้ือหาวชิาแต่ละบทเรยีนจากเอกสารต�าราและสือ่การสอนต่าง ๆ  ที่

เกีย่วขอ้ง โดยเน้นการน�าหลกัการพืน้ฐานทางคณติศาสตรม์าประยกุตใ์ชใ้นการค�านวณดา้นตา่ง ๆ   

ในงานวชิาชพีกอ่สรา้งและโยธา ทกุบทเรยีนภายในหนงัสอืเลม่น้ีมตีวัอยา่งประกอบทีห่ลากหลาย 

เพื่อใหผู้เ้รยีนมคีวามรู ้ ความเขา้ใจ และสามารถพฒันาทกัษะในวชิาชพี พรอ้มทัง้แบบฝึกหดั
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1

บทเรียนที่ 1

พื้นฐานจ�านวนจริง

สาระการเรียนรู้

1.1	 พืน้ฐานจ�านวนจรงิ	 1.5	 สมบตัขิองหน่ึงและศนูยใ์นจ�านวนเตม็

1.2	 สมบตัพิืน้ฐานของจ�านวนจรงิ	 1.6	 ตวัประกอบของจ�านวนนบั

1.3	 สมบตักิารเปรยีบเทยีบในจ�านวนเตม็	 1.7	 คณูรว่มน้อย	(ค.ร.น.)

1.4	 การบวก	ลบ	คณู	และหารจ�านวนเตม็	 1.8	 หารรว่มมาก	(ห.ร.ม.)

ผลลพัธก์ารเรียนรู้ระดบับทเรียน

ประมวลความรูเ้กีย่วกบัพืน้ฐานจ�านวนจรงิ	 การบวก	 ลบ	 คณู	 หาร	 การหาตวัประกอบ	

ค�านวณหา	 ค.ร.น.	 และ	 ห.ร.ม.	 เพือ่ประยุกตใ์ชใ้นการค�านวณและวเิคราะหปั์ญหาส�าหรบังาน

ก่อสรา้งไดอ้ยา่งถกูตอ้งตามหลกัการทางคณติศาสตร์

จดุประสงคเ์ชิงพฤติกรรม

1.	 อธบิายพืน้ฐานจ�านวนจรงิได้

2.	 บอกสมบตัพิืน้ฐานของจ�านวนจรงิได้

3.	 บอกสมบตักิารเปรยีบเทยีบในจ�านวนเตม็ได้

4.	 อธบิายวธิกีาร	บวก	ลบ	คณู	หาร	จ�านวนเตม็ได้

5.	 บอกคณุสมบตัขิองหน่ึงและศนูยใ์นจ�านวนเตม็ได้

6.	 ค�านวณหาตวัประกอบได้

7.	 ค�านวณหา	ค.ร.น.	ได้

8.	 ค�านวณหา	ห.ร.ม.	ได้

9.	 เหน็ความส�าคญัของพืน้ฐานจ�านวนจรงิ

10.	 ประยกุตใ์ชห้ลกัการพืน้ฐานจ�านวนจรงิส�าหรบังานก่อสรา้งได้

สมรรถนะประจ�าบทเรียน

1.	 แสดงความรูเ้กีย่วกบัหลกัการพืน้ฐานจ�านวนจรงิ

2.	 วเิคราะหปั์ญหาทางคณติศาสตรต์ามหลกัการพืน้ฐานจ�านวนจรงิ

3.	 ประยกุตก์ารใชห้ลกัการพืน้ฐานจ�านวนจรงิส�าหรบังานก่อสรา้ง



2 คณิตศาสตร์ส�าหรับช่างก่อสร้าง

แบบทดสอบก่อนเรียน

ค�าสัง่:	จงเลอืกค�าตอบทีถ่กูตอ้งทีส่ดุเพยีงขอ้เดยีว

1.	 ขอ้ใดคอื	“จ�านวนตรรกยะ”	ในระบบจ�านวนจรงิ

ก.	- 4	 ข.	 -16 ÷ 4	=	-	4

ค.	 1
2
	 ง.	 2

2.	 ขอ้ใดตรงกบัสมบตัพิืน้ฐานการสลบัทีข่องจ�านวนจรงิ

ก.	1	+	(-1)	=	0	 ข.	1 + 2 = 2 +1 = 3

ค.	(-7)	×	(-9)	=	63	 ง.	 (2 + 3)	+	4 = 2	+	(3 + 4)		

3.	 ผลลพัธข์อง	5-	(-3)	คอืขอ้ใด

ก.	2	 ข.	8

ค.	-2	 ง.	 -8

4.	 สมบตักิารคณูของจ�านวนเตม็	0	คอืขอ้ใด

ก.	ศนูยไ์มเ่กีย่วขอ้งกบัการคณู	 ข.	ศนูยค์ณูกบัจ�านวนใดกไ็ดศ้นูย์

ค.	ศนูยค์ณูกบัจ�านวนใดกไ็ดต้วัเดมิ	 ง.	 ศนูยห์ารดว้ยจ�านวนใดๆ	ไดค้า่บวก

5.	 ความสมัพนัธข์องจ�านวนเตม็	a = b	และ	a < b	คอืสมบตัใิดของจ�านวนเตม็	

ก.	สมบตัอินิเวอรส์	 ข.	สมบตักิารสลบัที่

ค.	สมบตัเิอกลกัษณ์	 ง.	สมบตักิารเปรยีบเทยีบ

6.	 ขอ้ใดคอืความหมายของ	“พหคุณู”	

ก.	หน่ึงคณูกบัจ�านวนใดๆ	จะไดค้า่จ�านวนนัน้เหมอืนเดมิ

ข.	จ�านวนนบัทีส่ามารถน�าไปหารจ�านวนนบัใดๆ	ไดล้งตวั	

ค.	จ�านวนนบัทีไ่มม่เีศษสว่นและทศนิยมรวมอยูใ่นจ�านวนนัน้

ง.	 จ�านวนนบัทีน่�ามาคณูกบัจ�านวนนบัใดๆ	แลว้ไดผ้ลลพัธเ์ป็นศนูย์

7.	 ตวัประกอบของ	21	คอืขอ้ใด

ก.	1, 3, 5, 15	 ข.	1, 3, 7, 21

ค.	1, 5, 7, 35	 ง.	 1, 3, 5, 9, 15, 45
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8.	 คณูรว่มน้อย	(ค.ร.น.)	ของ	12	และ	18	คอืขอ้ใด

ก.	24	 ข.	36

ค.	48	 ง.	 60

9.	 หารรว่มมาก	(ห.ร.ม.)	ของ	20	และ	30	คอืขอ้ใด

ก.	5	 ข.	10

ค.	15	 ง.	 20

10.	 ตอ้งการตดัทอ่ยาว	60	ม.	และเหลก็ยาว	45	ม.	ใหไ้ดท้อ่นทีม่คีวามยาวเทา่กนัและยาวทีส่ดุ	

จะตดัวสัดทุัง้สองไดค้วามยาวกีเ่มตร

ก.	15	 ข.	20

ค.	25	 ง.	 30
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สาระส�าคัญ
จ�านวนจรงิ	 (Real Numbers)	 คอืจ�านวนทีส่ามารถแสดงบนเสน้จ�านวนได	้ โดยรวมถงึ

จ�านวนเตม็	 เศษสว่น	 และทศนิยม	 เป็นพืน้ฐานทางคณิตศาสตรท์ีส่�าคญัของการค�านวณในงาน

ก่อสรา้ง	 เน่ืองจากช่วยใหส้ามารถแสดงค่าทีแ่ม่นย�าและท�าการค�านวณไดอ้ย่างมปีระสทิธภิาพ	

เพราะเป็นตวัเลขทีใ่ชใ้นการวดัและค�านวณสิง่ต่างๆ	ในทางคณติศาสตร	์จ�านวนจรงิครอบคลมุทกุ

ตวัเลขทีใ่ชใ้นชวีติประจ�าวนัและในงานวชิาการ	 ซีง่สามารถน�ามาประยกุตใ์ชส้�าหรบัการค�านวณ

ในงานก่อสรา้ง

1.1 พื้นฐานจ�านวนจริง
จ�านวนจรงิ	(Real Numbers)	เป็นเซตของตวัเลขทีใ่ชใ้นการค�านวณและอธบิายปรมิาณตา่งๆ	 

ในชวีติประจ�าวนั	 รวมถงึในวทิยาศาสตรแ์ละคณิตศาสตร	์ โดยจ�านวนจรงิครอบคลุมทัง้จ�านวน 

ทีเ่ป็นจ�านวนเตม็	 เศษสว่น	 และตวัเลขทีไ่มส่ามารถเขยีนในรปูเศษสว่นได	้ จ�านวนจรงิสามารถ 

แบง่ออกไดเ้ป็นประเภทดงัน้ี

1. จ�านวนเต็ม (Integers)

คอืจ�านวนทีไ่มม่ทีศนิยมหรอืเศษสว่นปรากฏอยูใ่นจ�านวนนัน้ๆ	จ�านวนเตม็แบง่ออกเป็น

1.	 จ�านวนเตม็บวก	

2.	 จ�านวนเตม็ศนูยห์รอืศนูย	์

3.	 จ�านวนเตม็ลบ	

ตวัอยา่งเชน่	 …,	-2,	-1, 0, 1, 2,	…	

2. จ�านวนตรรกยะ (Rational Numbers)

คอืจ�านวนทีส่ามารถเขยีนในรปูเศษสว่น	
a
b
	ได	้โดยที	่a, b	เป็นจ�านวนเตม็	และ	b ≠ 0 

ตวัอยา่งเชน่	 	1
2
, 3

4
, 0.75,	-2.5

3. จ�านวนอตรรกยะ (Irrational Numbers)

คอืจ�านวนทีไ่มส่ามารถเขยีนใหอ้ยูใ่นรปูเศษสว่นของจ�านวนเตม็หรอืทศนิยมซ�้าได้

ตวัอยา่งเชน่	 2 , π, e

4. จ�านวนจริงบวกและจ�านวนจริงลบ

จ�านวนจรงิบวก	คอืตวัเลขทีม่ากกวา่ศนูย	์(>	0)

ตวัอยา่งเชน่	 1, 2, 3, 4, 5, 6
6
, 12

6
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จ�านวนจรงิลบ	คอืตวัเลขทีน้่อยกวา่ศนูย	์(<	0)

ตวัอยา่งเชน่	 -1,	-2,	-3,	-4,	-5,	- 6
6
,	- 12

6
 

จ�านวนศนูย	์คอืจ�านวนจรงิทีไ่มม่ที ัง้บวกและลบ

ตวัอยา่งเชน่	 0, 0
6

1.2 สมบัติพื้นฐานของระบบจ�านวนเต็ม
ระบบจ�านวนเตม็มสีมบตัสิ�าคญัเกีย่วกบัการด�าเนินการทางคณติศาสตร	์ดงัน้ี

1. สมบัติการปิด (Closure Property)

ใชส้�าหรบับวก	 ลบ	 และคูณจ�านวนเตม็	 ผลรวมหรอืผลคูณของจ�านวนเตม็สองจ�านวน	 

ยงัคงเป็นจ�านวนเตม็เสมอ	สมบตักิารปิดแบง่ออกเป็น

1.	 สมบตักิารปิดของจ�านวนเตม็ภายใตก้ารบวก:	ผลรวมของจ�านวนเตม็สองจ�านวนใดๆ	

จะตอ้งเป็นจ�านวนเตม็เสมอ	กลา่วคอื	ถา้	a	และ	b	เป็นจ�านวนเตม็สองจ�านวนใดๆ	a + b	จะเป็น

จ�านวนเตม็

ตวัอยา่งเชน่:	 (-8)	+	10 = 4

 12 + 8 = 20                   

2.	 สมบตักิารปิดของจ�านวนเตม็ภายใตก้ารลบ:	ความแตกต่างระหว่างจ�านวนเตม็สอง 

จ�านวนใดๆ	 จะตอ้งเป็นจ�านวนเตม็เสมอ	 กลา่วคอืถา้	 a	 และ	 b	 เป็นจ�านวนเตม็สองจ�านวนใดๆ	

a	-	b	จะเป็นจ�านวนเตม็

ตวัอยา่งเชน่:	 18 – 7 = 11

				 -	9	–	(-6)	 =	 -3

3.	 สมบตักิารปิดของจ�านวนเตม็ภายใตก้ารคณู:	ผลคณูของจ�านวนเตม็สองจ�านวนใดๆ	 

จะเป็นจ�านวนเตม็	กลา่วคอืถา้	a	และ	b	เป็นจ�านวนเตม็สองจ�านวนใดๆ	ab	จะเป็นจ�านวนเตม็เชน่กนั

ตวัอยา่งเชน่:	 3	×	(-	6)	 =	 -	18

					 (-	5)	×	(-	8)	 =	 40

4.	 สมบตัิการปิดของจ�านวนเต็มภายใต้การหาร:	การหารจ�านวนเต็มไม่เป็นไปตาม

คณุสมบตักิารปิด	เน่ืองจากผลหารของจ�านวนเตม็	a	และ	b	ใดๆ	อาจเป็นจ�านวนเตม็หรอืไมก่ไ็ด	้

บางครัง้ผลหารอาจไมถ่กูก�าหนด	(เมือ่ตวัหารเป็น	0)

ตวัอยา่งเชน่:	 -	18 ÷ 3 = 6	(จ�านวนเตม็)

	 (-	4)	÷	(-	16)	 =	 1
4
	(ไมใ่ชจ่�านวนเตม็)
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2. สมบัติการสลับที่ (Commutative Property)
คอืการเปลีย่นล�าดบัของตวัเลข	โดยไมท่�าใหผ้ลลพัธส์ดุทา้ยเปลีย่นแปลง

1.	 การสลบัทีข่องการบวก:	เมือ่บวกจ�านวนเตม็สองจ�านวน	ค�าตอบจะคงเดมิแมว้า่ต�าแหน่ง 

ของตวัเลขจะเปลีย่นไปกต็าม	ถา้ให	้a	และ	b	เป็นจ�านวนเตม็สองจ�านวน	ดงันัน้	a + b = b + a

ตวัอยา่งเชน่:	 1 + 2 = 2 + 1  = 3

                       3 + 8 = 8 + 3  = 11

 12 + 5 = 5 + 12 = 17

2.	 การสลบัทีข่องการคณู:	เมือ่คณูจ�านวนเตม็สองจ�านวน	ค�าตอบทีไ่ดห้ลงัจากการคณูจะ

คงเดมิ	ถงึแมว้า่ต�าแหน่งของจ�านวนเตม็จะสลบักนักต็าม	ดงันัน้	a	×	b = b	×	a

ตวัอยา่งเชน่:	 1	×	2 = 2	×	1 = 2

                        3	×	8 = 8	×	3 = 24

                       12	×	5 = 5	×	12 = 60

3. สมบัติการเปลี่ยนกลุ่ม (Associative Property)
คอืไม่ว่าจะจดักลุ่มอย่างไร	ผลลพัธจ์ะยงัคงเหมอืนเดมิ	 สมบตักิารเปลีย่นกลุ่มใชไ้ดก้บั 

การบวกและการคณูเทา่นัน้

1.	 การเปลีย่นกลุม่ส�าหรบัการบวก	หมายความวา่	ไมว่า่จะบวก	a	กบั	b	ก่อน	แลว้จงึบวก	

c	หรอืบวก	b	กบั	c	ก่อน	แลว้จงึบวก	a	ผลลพัธจ์ะเทา่กนั	ดงันัน้	(a + b)	+	c = a	+	(b + c)

ตวัอยา่งเชน่:	 (2 + 3)	+	4 = 2	+	(3 + 4)	 ค�าตอบ	 =	 9 

2.	 การเปลีย่นกลุม่ส�าหรบัการคณู:	ไมว่า่จะคณู	a	กบั	b	ก่อน	แลว้จงึคณู	c	หรอืคณู	b	กบั	

c	ก่อน	แลว้จงึคณู	a	ผลลพัธจ์ะเทา่กนั	ดงันัน้	(a	×	b)	×	c = a	×	(b	×	c)

ตวัอยา่งเชน่:	 (3	×	4)	×	5 = 3	×	(4	×	5)	 ค�าตอบ	 =	 60

4. สมบัติเอกลักษณ์ (Identity Property)
คอืไมว่า่จะน�าจ�านวนจรงิใดมาบวกหรอืคณูกบัเอกลกัษณ์	จะไดค้า่เดมิ	สมบตัเิอกลกัษณ์

แบง่ออกเป็น

1.	 เอกลกัษณ์ของการบวก:	 เมื่อบวก	 0	 กบัจ�านวนใดๆ	 ผลลพัธ์จะเท่ากบัจ�านวนนัน้		 

ดงันัน้	 a + 0 = a

ตวัอยา่งเชน่:	 8 + 0 = 8

2.	 เอกลกัษณ์ของการคณู:	เมือ่คณู	1	กบัจ�านวนใดๆ	ผลลพัธจ์ะเทา่กบัจ�านวนนัน้	ดงันัน้		

a	×	1 = a

ตวัอยา่งเชน่:	 6	×	1 = 6
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5. สมบัติอินเวอร์ส (Inverse Property)
คอืจ�านวนทีเ่มือ่น�ามาบวกกบัจ�านวนจรงิใดๆ	 แลว้ไดผ้ลลพัธเ์ท่ากบั	 0	 สมบตัอินิเวอรส์	

แบง่ออกเป็น

1.	 การบวก:	 คอืจ�านวนที่เมื่อน�ามาบวกกบัจ�านวนจรงิใดๆ	 แล้วได้ผลลพัธ์เท่ากบั	 0  

ดงันัน้	 a	+	(-a)	 =	 0

ตวัอยา่งเชน่:	 1	+	(-1)	 =	 0

2.	 การคณู:	คอืจ�านวนทีน่�ามาคณูกบัจ�านวนจรงิใดๆ	แลว้ได	้1	จ�านวนเตม็	-1	เป็นตวักลบั

ดงันัน้	a	×	(-1)	 =	 -a

ตวัอยา่งเชน่: 1	×	(-1)	 =	 -1

1.3 สมบัติการเปรียบเทียบในจ�านวนเต็ม
จ�านวนเตม็สามารถจดัล�าดบัไดจ้ากคา่ทีเ่ลก็ทีส่ดุไปมากทีส่ดุ	 เป็นกฎหรอืคณุสมบตัทิีใ่ช้

ในการเปรยีบเทยีบจ�านวนจรงิสองจ�านวนหรอืมากกวา่	โดยมสีมบตัสิ�าคญัดงัน้ี

1. สมบัติการเปรียบเทียบ (Comparison Property)
ทกุจ�านวนเตม็	a	และ	b	จะมคีวามสมัพนัธเ์พยีงหน่ึงในสาม:	a = b, a < b	หรอื	a	>	b

2. เส้นจ�านวน (Number Line)
จ�านวนเตม็สามารถแสดงต�าแหน่งบนเสน้จ�านวน	โดยศนูยเ์ป็นจดุกลาง	จ�านวนเตม็บวก

อยูท่างขวา	และจ�านวนเตม็ลบอยูท่างซา้ย

 

1. การบวก: คอืจ านวนทีเ่มื่อน ามาบวกกบัจ านวนจรงิใด ๆ แลว้ไดผ้ลลพัธเ์ท่ากบั 0 ดงันัน้ 
a + (-a) = 0 

 ตวัอยา่งเช่น: 1 + (-1) = 0 
การคณู: คอืจ านวนทีน่ ามาคณูกบัจ านวนจรงิใด ๆ แลว้ได ้1 จ านวนเตม็ -1 เป็นตวักลบั

ดงันัน้ a × (-1) = -a 
 ตวัอยา่งเช่น: 1 × (-1) = -1 

 
1.3 สมบติัการเปรียบเทียบในจ านวนเตม็ 

จ านวนเต็มสามารถจัดล าดับได้จากค่าที่เล็กที่สุดไปมากที่สุด เป็นกฎหรือคุณสมบัติที่ใช้ในการ
เปรยีบเทยีบจ านวนจรงิสองจ านวนหรอืมากกว่า โดยมสีมบตัสิ าคญัดงันี้ 

1. สมบติัการเปรียบเทียบ (Comparison Property) 
 ทุกจ านวนเตม็ a และ b จะมคีวามสมัพนัธเ์พยีงหนึ่งในสาม: a = b , a < b หรอื a > b 
2. เส้นจ านวน (Number Line) 

 จ านวนเตม็สามารถแสดงต าแหน่งบนเสน้จ านวน โดยศูนยเ์ป็นจดุกลาง จ านวนเตม็บวกอยู่
ทางขวา และจ านวนเตม็ลบอยูท่างซา้ย 

 
 
 

รปูท่ี 1.1 เสน้จ านวน 
1.4 การบวก ลบ คณู และหารจ านวนเตม็ 

ในระบบจ านวนเตม็การด าเนินการทางคณติศาสตรพ์ืน้ฐาน ไดแ้ก่ การบวก การลบ การคณู และ
การหาร มหีลกัการและสมบตัทิีส่ าคญัดงันี้: 

1. การบวกจ านวนเตม็ 
การบวกจ านวนเตม็สามารถท าไดโ้ดยใชก้ฎของเครือ่งหมายและล าดบัของตวัเลข ดงันี้: 

1. จ านวนเตม็บวก + จ านวนเตม็บวก: ไดผ้ลลพัธเ์ป็นจ านวนเตม็บวก 
 ตวัอยา่งเช่น: 3 + 5 = 8  

2. จ านวนเตม็ลบ + จ านวนเตม็ลบ: ไดผ้ลลพัธเ์ป็นจ านวนเตม็ลบ 
 ตวัอยา่งเช่น: (-4) + (-6) = -10 

3. จ านวนเตม็บวก + จ านวนเตม็ลบ: ใหล้บค่าตวัเลขออกจากกนั และผลลพัธม์เีครื่องหมายของ
จ านวนทีม่คี่าสมับูรณ์มากกว่า 

0 5 4 3 2 1 -5 -4 -3 -2 -1 
รูปที่ 1.1 เสน้จ�านวน

1.4 การบวก ลบ คูณ และหารจ�านวนเต็ม
ในระบบจ�านวนเตม็การด�าเนินการทางคณติศาสตรพ์ืน้ฐาน	ไดแ้ก่	การบวก	การลบ	การ

คณู	และการหาร	มหีลกัการและสมบตัทิีส่�าคญัดงัน้ี:

1. การบวกจ�านวนเต็ม
การบวกจ�านวนเตม็สามารถท�าไดโ้ดยใชก้ฎของเครือ่งหมายและล�าดบัของตวัเลข	ดงัน้ี:

1. จ�านวนเตม็บวก	+	จ�านวนเตม็บวก:	ไดผ้ลลพัธเ์ป็นจ�านวนเตม็บวก

ตวัอยา่งเชน่:	 3 + 5 = 8 
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2. จ�านวนเตม็ลบ	+	จ�านวนเตม็ลบ:	ไดผ้ลลพัธเ์ป็นจ�านวนเตม็ลบ

ตวัอยา่งเชน่:	 (-	4)	+	(-	6)	 =	 -10

3.	 จ�านวนเตม็บวก	+	จ�านวนเตม็ลบ:	ใหล้บคา่ตวัเลขออกจากกนั	และผลลพัธม์เีครือ่งหมาย

ของจ�านวนทีม่คีา่สมับรูณ์มากกวา่

ตวัอยา่งเชน่:	 7	+	(-3)	 =	 4 

	 (-5)	+	8 = 3

2. การลบจ�านวนเต็ม

การลบจ�านวนเตม็สามารถเปลีย่นเป็นการบวกไดโ้ดยการเปลีย่นเครือ่งหมายของจ�านวน

ทีถ่กูลบ	ดงันัน้	a	-	b = a	+	(-b)

ตวัอยา่งเชน่:	 5 – 3 = 5	+	(-3)	 =	 2

	 (-7)	-	(-4)	 =	 -7 + 4	 =	 -3

3. การคูณจ�านวนเต็ม

การคณูจ�านวนเตม็เป็นการบวกตวัเลขเดยีวกนัซ�้าหลายครัง้	โดยมหีลกัการดงัน้ี	

1.	 จ�านวนเตม็บวก	×	จ�านวนเตม็บวก:	ไดผ้ลลพัธเ์ป็นจ�านวนเตม็บวก

ตวัอยา่งเชน่:	 3	×	4 = 12

2. จ�านวนเตม็ลบ	×	จ�านวนเตม็ลบ:	ไดผ้ลลพัธเ์ป็นจ�านวนเตม็บวก

ตวัอยา่งเชน่:	 (-3)	×	(-4)	 =	 12

3.	 จ�านวนเตม็บวก	×	จ�านวนเตม็ลบ	หรอื	จ�านวนเตม็ลบ	×	จ�านวนเตม็บวก:	ไดผ้ลลพัธ์

เป็นจ�านวนเตม็ลบ

ตวัอยา่งเชน่:	 3	×	(-4)	 =	 -12

	 (-5)	×	6	 =	 -30

4.	 กฎเครือ่งหมายส�าหรบัการคณู	มหีลกัการคอื

บวก	×	บวก	=	 บวก

ลบ	×	ลบ	 =	 บวก

บวก	×	ลบ	 =	 ลบ

ลบ	×	บวก	 =	 ลบ



บทเรียนที่ 1 : พื้นฐานจ�านวนจริง 9

4. การหารจ�านวนเต็ม

การหารจ�านวนเตม็คอืการแบง่ตวัเลขออกเป็นสว่นเทา่ๆ	กนั	โดยมหีลกัการคลา้ยกบัการคณู

1.	 จ�านวนเตม็บวก	÷	จ�านวนเตม็บวก:	ไดผ้ลลพัธเ์ป็นจ�านวนเตม็บวก

ตวัอยา่งเชน่:	 12 ÷ 3 = 4

2.	 จ�านวนเตม็ลบ	÷	จ�านวนเตม็ลบ:	ไดผ้ลลพัธเ์ป็นจ�านวนเตม็บวก

ตวัอยา่งเชน่:	 (-12)	÷	(-3)	 =	 4

3. จ�านวนเตม็บวก	÷	จ�านวนเตม็ลบ	หรอื	จ�านวนเตม็ลบ ÷	จ�านวนเตม็บวก:	ไดผ้ลลพัธ์

เป็นจ�านวนเตม็ลบ

ตวัอยา่งเชน่:	 12	÷	(-3)	 =	 -	4

	 (-12)	÷	(-3)	 =	 4

4.	 กฎเครือ่งหมายส�าหรบัการหาร	มหีลกัการคอื

บวก	÷	บวก	 =	 บวก	 เชน่	 5 ÷ 5 = 1, 10 ÷ 2 = 5

ลบ	÷	ลบ	 	 =	 บวก	 เชน่	 -5	÷	(-5)	 =	 1,	 -10	÷	-2 = 5

บวก	÷	ลบ	 =	 ลบ	 เชน่	 5	÷	(-5)	 =	 -1, 10	÷	(-2)	=	-5

ลบ	÷	บวก	 =	 ลบ	 เชน่	 -5 ÷ 5	 =	 -1,	 -10 ÷ 2	 =	-5

1.5 สมบัติของหนึ่งและศูนย์ในจ�านวนเต็ม
ในระบบจ�านวนเตม็	(Z)	เลข	หน่ึง (1)	และ	ศนูย ์(0)	มสีมบตัพิเิศษทีม่ผีลต่อการด�าเนิน

การทางคณติศาสตรท์ัง้การบวก	การลบ	การคณู	และการหาร	โดยสมบตัขิองทัง้สองคา่มดีงัน้ี

1. สมบัติของศูนย์ (0)

ศนูย	์(0)	เป็นองคป์ระกอบทีส่�าคญัในคณติศาสตร	์โดยมสีมบตัทิีเ่กีย่วขอ้งกบัการด�าเนิน

การต่างๆ	ดงัน้ี

1.	 ศนูย	์(0)	เป็นเอกลกัษณ์ส�าหรบัการบวก

การบวกศนูย	์(0)	กบัจ�านวนใดๆ	จะไดค้า่จ�านวนนัน้เหมอืนเดมิ:	a + 0 = a	และ	0 + a = a

ตวัอยา่งเชน่:	 5 + 0 = 5

	 (-7)	+	0	 =	 -7

2.	 การลบศนูย	์(0)	ไมเ่ปลีย่นคา่

การลบศนูย	์(0)	จากจ�านวนใดๆ	จะไดค้า่จ�านวนนัน้เหมอืนเดมิ:	 a	-	0 = a
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ตวัอยา่งเชน่:	 9 – 0 = 9

	 (-12)-0	 =	 -12 

3.	 ศนูย	์(0)	เป็นตวัท�าลายส�าหรบัการคณู:

การคณูศนูย	์(0)	กบัจ�านวนใดๆ	จะไดผ้ลลพัธเ์ป็นศนูยเ์สมอ:	a	×0 = 0	และ 0	× a = 0

ตวัอยา่งเชน่:	 7	×	0 = 0

	 (-5)	×	0 = 0

4.	 การหารศูนย	์ (0)	 ดว้ยจ�านวนใดๆ	 ทีไ่มใ่ช่ศูนยจ์ะไดผ้ลหารเท่ากบัศูนย	์ (0)	 ในทาง

คณติศาสตรจ์ะไมใ่ช	้0	เป็นตวัหาร	นัน่คอืไมส่ามารถหารจ�านวนใดๆ	ดว้ยศนูย	์(0)	ได	้เน่ืองจาก

จะท�าใหเ้กดิขอ้ผดิพลาดในทางคณติศาสตร	์นัน่คอื	ถา้	a	แทนจ�านวนใดๆ	ทีไ่มใ่ช	่0 

ดงันัน้	 0
0

 = 0

ตวัอยา่งเชน่:	 0
25

 = 0,  0
10

 = 0

2. สมบัติของหนึ่ง (1)

หน่ึง	 (1)	 เป็นเลขทีม่คีวามส�าคญัในระบบจ�านวนเตม็	 เพราะเป็นตวัแทนของเอกลกัษณ์

การคณูและมสีมบตัทิีเ่กีย่วขอ้งดงัน้ี

1.	 หน่ึง	(1)	เป็นเอกลกัษณ์ส�าหรบัการคณู

การคณูหน่ึง	(1)	กบัจ�านวนใดๆ	จะไดค้า่จ�านวนนัน้เหมอืนเดมิ:	a	×	1 = a	และ	1	×	a = a

ตวัอยา่งเชน่:	 6	×	1 = 6

	 (-4)	×	1	 =	 -4

2.	 การยกก�าลงัหน่ึงใหค้า่ตวัเลขเดมิ

การยกก�าลงัหน่ึงของจ�านวนใดๆ	จะไดค้า่จ�านวนนัน้เหมอืนเดมิ:	a1 = a

 ตวัอยา่งเชน่:		 31 = 3

	 (-8)1	 =	 -8

3.	 หน่ึง	(1)	เป็นเอกลกัษณ์ส�าหรบัการหาร 

	 การหารจ�านวนใดๆ	ดว้ยหน่ึงจะไดค้า่จ�านวนนัน้เหมอืนเดมิ:	 a
1
 = a

ตวัอยา่งเชน่: 9
1

 = 9

 -15
1
	 =	 -15

4.	 หน่ึง	(1)	ในฐานะตวัประกอบของจ�านวนใดๆ 

	 หน่ึง	(1)	สามารถหารจ�านวนเตม็ใดๆ	ไดโ้ดยไมม่เีศษเสมอ:	a ÷ 1 = a
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3. ความสัมพันธ์ระหว่างหนึ่งและศูนย์

1.	 ศนูยแ์ละหน่ึงมคีวามสมัพนัธใ์นรปูแบบการคณูและการบวก	เชน่

ศนูยค์ณูหน่ึงยงัคงเป็นศนูย:์ 0	×	1 = 0

ศนูยบ์วกหน่ึงใหค้า่เทา่กบัหน่ึง: 0 + 1 = 1

2.	 การค�านวณวสัดทุีไ่มม่กีารเปลีย่นแปลง	(จ�านวนเพิม่	=	0)	เชน่	

จ�านวนเหลก็ทีม่	ี100	ชิน้	จ�านวนรวม = 100 + 0 = 100

3.	 การน�าคา่คงทีใ่ดๆ	คณูดว้ยหน่ึงเพือ่คงจ�านวนเดมิ	เชน่ 

	 หากมไีมจ้�านวน	50	ชิน้	และไมไ่ดต้อ้งการเพิม่หรอืลด	จ�านวนไม ้ = 50	×	1 = 50 

1.6 ตัวประกอบของจ�านวนนับ
ตวัประกอบของจ�านวนนบัใดๆ	 คอืจ�านวนนบัทีส่ามารถหารจ�านวนนัน้ไดล้งตวัโดยไมม่ี

เศษเหลอื 	เชน่	a เป็นตวัประกอบของ	b กต็่อเมือ่	b หารดว้ย	a ลงตวั	หรอืกลา่วอกีนยัหน่ึงกค็อื	a 

หาร	b ลงตวั	หากพจิารณาถงึตวัประกอบของ	20	ยอ่มหมายถงึจ�านวนนบัทีน่�าไปหาร	20	ไดล้งตวั

ไดแ้ก่	1, 2, 4, 5, 10	และ	20

1. สมบัติของตัวประกอบ

1.	 ทกุจ�านวนเตม็บวกมตีวัประกอบอยา่งน้อยสองตวัคอื	1	และตวัมนัเอง

	 ตวัอยา่งเชน่:	ตวัประกอบของ	10	คอื	1	และ	10

2.	 จ�านวนเฉพาะมตีวัประกอบเพยีงสองตวั จ�านวนเฉพาะคอื	จ�านวนทีม่ตีวัประกอบเพยีง 1  

และตวัมนัเอง	

ตวัอยา่งเชน่:	 ตวัประกอบของ	2 คอื 1	และ	2

					 ตวัปร	ะกอบของ	7 คอื 1	และ	7

3. จ�านวนเฉพาะ คอืจ�านวนทีม่ตีวัประกอบเพยีงสองตวั	คอื	1	และตวัมนัเอง

ตวัอยา่งเชน่:	 2, 3, 5, 7, 11

4.	 จ�านวนประกอบ	คอืจ�านวนทีม่ตีวัประกอบมากกวา่สองตวั

ตวัอยา่งเชน่:	 4	(ตวัประกอบคอื	1, 2, 4)	

 6	(ตวัประกอบคอื	1, 2, 3, 6)

5.	 ตวัประกอบรว่มของสองจ�านวนหรอืมากกวา่คอืตวัประกอบทีป่รากฏในทัง้สองจ�านวน

ตวัอยา่งเชน่:	 ตวัประกอบรว่มของ	8	และ	12	คอื	1, 2, 4

6.	 ตวัประกอบเฉพาะ	คอืตวัประกอบทีเ่ป็นจ�านวนเฉพาะ

	 ตวัอยา่งเชน่:	ตวัประกอบเฉพาะของ	12	คอื	2	และ	3
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7.	 ศูนยไ์ม่มตีวัประกอบ	 เน่ืองจากไม่สามารถหารดว้ยจ�านวนใดๆ	 แลว้ใหผ้ลลพัธเ์ป็น

จ�านวนเตม็

8.	 หน่ึงมตีวัประกอบเพยีงตวัเดยีวคอืตวัมนัเอง	 เน่ืองจากจ�านวนนบัทีน่�ามาหาร	 1	 แลว้

ลงตวัไมม่เีศษมเีพยีงเลข	1	เทา่นัน้

2. การหาตัวประกอบ

สามารถหาตวัประกอบไดด้ว้ยวธิกีารต่อไปน้ี:

1.	 การแยกตวัประกอบโดยการหาร	(หารสัน้)

วธิตี ัง้หาร	โดยใชจ้�านวนเฉพาะไปหารจ�านวนนบัทีเ่ป็นตวัตัง้เรือ่ยๆ	จนไมส่ามารถหาร

ได	้เมือ่น�าตวัหารทกุตวัมาคณูกนัจะมคีา่เทา่กบัจ�านวนนบัทีก่�าหนดให	้มหีลกัการดงัน้ี

1.1	 เริม่จาก	1 เพราะทกุจ�านวนนบัม	ี1 เป็นตวัประกอบ

1.2	 หารจ�านวนนัน้ดว้ยจ�านวนเตม็บวกทีเ่พิม่ขึน้เรือ่ยๆ	(2, 3, 4,	...) จนถงึจ�านวนนัน้เอง

1.3	 ถา้หารลงตวั	(ไมม่เีศษเหลอื)	แสดงวา่จ�านวนทีน่�ามาหารเป็นตวัประกอบ

1.4	 หยดุเมือ่ตวัหารเกนิครึง่หน่ึงของจ�านวนนัน้	เพราะตวัประกอบทีม่ากกวา่ครึง่หน่ึง

ของจ�านวนนัน้คอืตวัมนัเอง

ตวัอย่างท่ี 1.1 จงแยกตวัประกอบของ	12 โดยวธิกีารหาร

วิธีท�า

12 ÷ 1 = 12		 (1	และ	12	เป็นตวัประกอบ)

12 ÷ 2 = 6		 (2	และ	6	เป็นตวัประกอบ)

12 ÷ 3 = 4		 (3	และ	4	เป็นตวัประกอบ)

12 ÷ 4 = 3		 (ซ�้ากบัทีแ่ลว้	จงึหยดุ)

ดงันัน้	 ตวัประกอบของ	12	คอื	1, 2, 3, 4, 6, 12 ตอบ

ตวัอย่างท่ี 1.2 จงแยกตวัประกอบของ	20 โดยวธิกีารหาร

วิธีท�า

20 ÷ 1 = 20		 (1	และ	20	เป็นตวัประกอบ)

20 ÷ 2 = 10	 (2	และ	10	เป็นตวัประกอบ)

20 ÷ 4 = 5	 (	4	และ	5	เป็นตวัประกอบ)

20 ÷ 2 = 10		 (ซ�้ากบัทีแ่ลว้	จงึหยดุ)

ดงันัน้	 ตวัประกอบของ	20	คอื	1, 2, 4, 5, 10, 20 ตอบ
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ตวัอย่างท่ี 1.3 จงแยกตวัประกอบของ	50 โดยวธิกีารหาร

วิธีท�า

50 ÷ 1 = 50		 (1	และ	50	เป็นตวัประกอบ)

50 ÷ 2 = 25	 (2	และ	25	เป็นตวัประกอบ)

50 ÷ 5 = 5	 (5	เป็นตวัประกอบ)

50 ÷ 10 = 5		 (ซ�้ากบัทีแ่ลว้	จงึหยดุ)

ดงันัน้	 ตวัประกอบของ	50	คอื	1, 2, 5, 10, 25, 50 ตอบ

2.	 การแยกตวัประกอบโดยการคณู

วธิกีารแยกตวัประกอบโดยการคณูหรอืการเขยีนแผนภาพ	เริม่โดยการแยกออกเป็นผล

คณูทลีะสองจ�านวน	ในการแยกตวัประกอบ	ของจ�านวนนบัทีม่ตีวัประกอบหลายๆ	จ�านวน	อาจหา

ตวัประกอบทลีะสองตวัหลายๆ	ขัน้	จนขัน้สดุทา้ยไดต้วัประกอบทกุตวัเป็นตวัประกอบเฉพาะ ขัน้

ตอนการแยกตวัประกอบโดยวธิกีารคณู มดีงัน้ี

2.1	 เริม่จาก	1	เพราะทกุจ�านวนนบัม	ี1	เป็นตวัประกอบ

2.2	 หาจ�านวนทีค่ณูกบั	1	ไดจ้�านวนนบันัน้

2.3	 เพิม่จ�านวนทีน่�ามาคณูขึน้เรือ่ยๆ	และหาคูท่ีค่ณูกนัไดจ้�านวนนบันัน้

ตวัอย่างท่ี 1.4 จงแยกตวัประกอบของ	12 โดยวธิกีารคณู

วิธีท�า

1	×	12 = 12		 (1	และ	12	เป็นตวัประกอบ)

2	×	6 = 12		 (2	และ	6	เป็นตวัประกอบ)

3	×	4 = 12		 (3	และ	4	เป็นตวัประกอบ)

4	×	3 = 12		 ซ�้ากบัทีแ่ลว้	จงึหยดุ

ดงันัน้	ตวัประกอบของ	12	คอื	1, 2, 3, 4, 6, 12 ตอบ

ตวัอย่างท่ี 1.5 จงแยกตวัประกอบของ	36 โดยวธิกีารคณู

วิธีท�า

1	×	36 = 36		 (1	และ	36	เป็นตวัประกอบ)

2	×	18 = 36		 (2	และ	8	เป็นตวัประกอบ)

3	×	12 = 36		 (3	และ	12	เป็นตวัประกอบ)

4	×	9 = 36		 (4	และ	9	เป็นตวัประกอบ)
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6	×	6 = 36		 (6	เป็นตวัประกอบ)

9	×	4 = 36		 ซ�้ากบัทีแ่ลว้	จงึหยดุ

ดงันัน้	 ตวัประกอบของ	36	คอื	1, 2, 3, 4, 6, 9, 12, 18, 36 ตอบ

ตวัอย่างท่ี 1.6  จงแยกตวัประกอบของ	17 โดยวธิกีารคณู

วิธีท�า

1	×	17 = 17		 (1	และ	17	เป็นตวัประกอบ)

ไมม่จี�านวนนบัอื่นทีค่ณูกนัได	้17

ดงันัน้	 ตวัประกอบของ	17	คอื	1, 17, (17	เป็นจ�านวนเฉพาะ)	 ตอบ

1.7 คูณร่วมน้อย (ค.ร.น.) 
คณูรว่มน้อย	(Least Common Multiple; LCM) หรอืตวัคณูรว่มน้อย ของจ�านวนเตม็สอง

จ�านวน	 (หรอืมากกวา่)	 หมายถงึจ�านวนนบัทีน้่อยทีส่ดุ	 ซึง่สามารถน�าจ�านวนนบัอยา่งน้อยสอง

จ�านวนนัน้ไปหารไดล้งตวั	วธิกีารหา	ค.ร.น.	ม	ี3 วธิคีอื

1. วิธีการหาผลคูณร่วม (Common Multiples) 
วธิกีารหาผลคณูรว่ม	หรอือาจเรยีกวา่	“วธิพีจิารณาพหคุณู	(Multiple)” ซึง่พหคุณู	หมายถงึ	

จ�านวนนบัทีส่ามารถน�าไปหารจ�านวนนบัใดๆ	ไดล้งตวั	เชน่	พหคุณูของ	2	หมายถงึ	จ�านวนนบัทีน่�า	2  

ไปหารไดล้งตวั	ไดแ้ก	่2, 4, 6, 8, 10, … โดยการหาพหคุณูทีเ่หมอืนกนัและมคีา่น้อยทีส่ดุ	วธิกีารหา	 

ค.ร.น.	โดยวธิพีจิารณาจากพหคุณู	เหมาะส�าหรบัจ�านวนตวัเลขทีไ่มใ่หญ่เกนิไป	มขี ัน้ตอนดงัน้ี

1.	 หาวา่จ�านวนนบัทีก่�าหนดมาใหเ้ป็นพหคุณู	หรอืเป็นตวัประกอบของจ�านวนใดบา้งแลว้

เขยีนพหคุณู

2.	 หาตวัพหคุณูรว่มหรอืจ�านวนทีเ่หมอืนกนัของขอ้	1	มาเป็น	ค.ร.น.

ตวัอย่างท่ี 1.7 จงหา	ค.ร.น.	ของ	4	และ	6	โดยวธิพีจิารณาพหคุณู	

วิธีท�า

1.	 เขยีนพหคุณู

พหคุณูของ	4 คอื	4, 8, 12, 16, 20, 24, 28, 32, 36, 40, 44, 48 ...

พหคุณูของ	6 คอื	6, 12, 18, 24, 30, 36, 42, 48, 54, ...

2.	 หาตวัพหคุณูรว่ม (หา	ค.ร.น.)	

	พหคุณูของ	4	และ	6	ทีเ่หมอืนกนัคอื	12 

ดงันัน้	 ค.ร.น.	ของ	4	และ	6 คอื	12 ตอบ
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ตวัอย่างท่ี 1.8 จงหา	ค.ร.น.	ของ	15	และ	20	โดยวธิพีจิารณาพหคุณู	

วิธีท�า

1.	 เขยีนพหคุณู

พหคุณูของ	15	 คอื	15, 30, 45, 60, … 

พหคุณูของ	20	 คอื	20, 40, 60, …

2.	 หาตวัพหคุณูรว่ม (หา	ค.ร.น.)	

	พหคุณูของ	15	และ	20	ทีเ่หมอืนกนัคอื	60

ดงันัน้	 ค.ร.น.	ของ	15	และ	20	คอื	60 ตอบ

ตวัอย่างท่ี 1.9 จงหา	ค.ร.น.	ของ	30, 84, และ	90	โดยวธิพีจิารณาพหคุณู	

วิธีท�า

1.	 เขยีนพหคุณู

พหคุณูของ	30	 คอื	30:	30, 60, 90, 120, 150, 180, 210, 240, 270, 300, 330, 360, 390, 

420, 450, 480, 510, 540, 570, 600, 630, 660, 690, 720, 750, 780, 810, 840, 870, 900, 

930, 960, 990, 1020, 1050, 1080, 1110, 1140, 1170, 1200, 1230, 1260, … 

พหคุณูของ	 84	 คอื	 84, 168, 252, 336, 420, 504, 588, 672, 756, 840, 924, 1,008,  

1,092, 1,176, 1,260, …

พหคุณูของ	 90 คอื	 90, 180, 270, 360, 450, 540, 630, 720, 810, 900, 990, 1,080,  

1,170, 1,260, ...

2.	 หาตวัพหคุณูรว่ม (หา	ค.ร.น.)	

พหคุณูของ	ของ	30, 84, และ	90	ทีเ่หมอืนกนัคอื	1,260

ดงันัน้	 ค.ร.น.	ของ	30, 84, และ	90	คอื	1,260 ตอบ

2. วิธีการแยกตัวประกอบ (Prime Factorization)

เป็นวธิกีารทีม่ปีระสทิธภิาพและใชไ้ดด้กีบัจ�านวนทีใ่หญ่ๆ	 โดยเราจะแยกตวัประกอบ

เฉพาะของแต่ละจ�านวน	แลว้น�าตวัประกอบเฉพาะทีม่กี�าลงัสงูสดุมาคณูกนั	มขี ัน้ตอนดงัน้ี

1.	 แยกตวัประกอบเฉพาะ	โดยการแยกตวัเลขทัง้หมดออกเป็นผลคณูของจ�านวนเฉพาะ

2.	 เลอืกตวัประกอบเฉพาะทัง้หมด	 โดยเลอืกตวัประกอบทีเ่หมอืนกนัและต่างกนั	 จาก

ตวัเลขทีจ่�านวนมากทีส่ดุของแต่ละตวั

3.	 เลอืกก�าลงัสงูสดุของแต่ละตวัประกอบ

4.	 คณูตวัประกอบทัง้หมดเขา้ดว้ยกนั
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